
                                                                                                                     

不等式复习 
 

1. 已知 a>1，则不等式 a+ 2
1a −
的最小值为___________。 

解：a+ 2
1a −

=a-1+ 2
1a −

+1≥1+2 2 ，当且仅当 a-1= 2
1a −
，即 a=1+ 2 时等号成立。∴不等式 a+ 2

1a −

的最小值为 1+2 2 。 

2. 不等式
6 1

2x
>

+
的解集为___________。 

解：（不等式单元测验第 17 题）∵
6 1

2x
>

+
，∴

6 41 0
2 2

x
x x

−
− = >

+ +
，∴(x-4)(x+2)<0， 

∴解集为(-2，4)。 

3. 函数 y=-2x2+4x-1（x∈[0，3]）的最大值是 M，最小值是 m，则 M-m=__________。 

解： y=1-2(x-1)2，∴M=1（当 x=1 时），m=-7（当 x=3 时）， 

∴M-n=8。 

4. 若不等式|8x＋9|＜7和不等式 ax
2
＋bx－2＞0的解集相等，则 a+b=______. 

解析：解法一：|8x＋9|＜7⇔(8x＋9)2＜49⇔4x2＋9x＋2＜0⇔－4x2－9x－2＞0⇔ax2＋bx－2＞0. 
∴a＝－4，b＝－9.. 
解法二：解不等式|8x＋9|＜7⇔－7＜8x＋9＜7 

⇔－16＜8x＜－2⇔－2＜x＜－
1
4. 

∴ax2＋bx－2＞0 的解集为(－2，－
1
4)． 

∴



  

a＜0，

－2·(－
1
4)＝

－2
a ，

－2－
1
4＝－

b
a.

 

求得


  a＝－4，

b＝－9.
 a+b=－13 

5. 不等式
x
xx ||4 2 +− ≥0的解是                     ； 

x
xx ||4 2 −

≥− ,当 0<x≤2时,不等式成立,另由 

 03
14

02

014

02
22

<≤−⇒




≥−

<≤−
⇒







≥−−

<≤−
x

x

x

x

x
.解集是 [ ) ( ]2,00,3 ∪−  
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6. 设
22

4
12 1,1, yxyxRyx +=+∈ + 则且 的最大值为                      ； 

)1( 22 yx + =
4

)1(4 22 yx +
≤

2
2
14 22 yx ++

=
4
5

 

7. 已知关于 x 的不等式：
32 2
2

x x a x b+ + − ≥ + 。 

（1）若 5a = ， 1b = ，试求不等式的解； 

（2）若 5a = ，且不等式的解集为 R，试确定实数b 的取值范围； 

（3）若 1b = ，且不等式对任意实数 x 恒成立，试确定实数a 的取值范围。 

解：（1）若 5a = ， 1b = ，则不等式为
32 2 5 1
2

x x x+ + − ≥ +  

当
5
2

x ≥ 时，
32 2 5 1
2

x x x+ + − ≥ +   

                
3 4
2

x ≥    

                
8
3

x ≥  

    ∴
8
3

x ≥  

当
52
2

x− < < 时    
32 2 5 1
2

x x x+ − + ≥ +  

                    
5 6
2

x ≤  

                   
12
5

x ≤ [来源:学_科_网 Z_X_X_K] 

∴
122
5

x− < ≤  

当 2x ≤ − 时   
32 2 5 1
2

x x x− − − + ≥ +  

        
9 2
2

x ≤   

          
4
9

x ≤  

∴ 2x ≤ −  

综上，不等式的解为
12
5

x ≤ 或
8
3

x ≥  

（2）若 5a = ，则不等式为
32 2 5
2

x x x b+ + − ≥ + 的解集为 R 

当
5
2

x ≥ 时，
32 2 5
2

x x x b+ + − ≥ +  
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3 3
2

x b≥ +  

                   
2 6

3
bx +

≥  

                   则
3
4

b ≤  

当
52
2

x− < < 时   
32 2 5
2

x x x b+ − + ≥ +  

5 7
2

x b≤ −  

14 2
5

bx −
≤  

14 2 5
5 2

b−
≥  

则
3
4

b ≤  

当 2x ≤ − 时   
32 2 5
2

x x x b− − − + ≥ +  

                       
9 3
2

x b≤ −  [来源:学*科*网] 

                       
6 2

9
bx −

≤  

6 2 2
9

b−
≥ − 则 12b ≤  

综上：
3
4

b ≤  

（3）若 1b = ，则不等式为
32 2 1
2

x x a x+ + − ≥ + 对任意实数 x 恒成立 

即
32 1 2
2

x a x x− ≥ + − + 对任意实数 x 恒成立 

当 2x ≥ − 时，
32 1 2
2

x a x x− ≥ + − − = 1
2
x
−  

2 1
2
xx a− ≥ − 或 2 1

2
xx a− ≤ − +  

3 1
2

x a≥ − 或
5 1
2

x a≤ +  

2 2
3

ax −
≥ 或

2 2
5

ax +
≤  

2 2 2
3

a −
≤ − 或

2 2
5

a +
≥

2 2
3

a − 4a ≤  

2a ≤ − 或 4a ≤  

∴ 4a ≤  
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当 2x < − 时，
32 1 2
2

x a x x− ≥ + + + =
3 3
2
x
+  

32 3
2
xx a− ≥ + 或

32 3
2
xx a− ≤ − −  

1 3
2

x a≥ + 或
7 3
2

x a≤ −  

2 6x a≥ + 或
2 6

7
ax −

≤  

2 6
7

a −
≥ 2− 或2 6a + ≤

2 6
7

a −
 

4a ≥ − 或 4a ≤ −  

        ∴a R∈  

综上： 4a ≤  
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